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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

5.0 C_Kâc:
@ûce ù\÷^¦ò^ Rúa^ùe @ûùc ùbUê[ ôaû aû @ûce C_ù~ûMú @^ýû^ý aÉê

icìje _eòcûYûZàK iìP^ûe @ûagýKZû _W ò[ûG û ù~_eò _eòaûee i\iý iõLýû,
ùgâYú/Äêfùe QûZâ iõLýû, aÈe K òYûa òKû _ûA ñ Uuû, _^ ò_eòaû Gaõ iC\ûe IR^/
aÉêZß, _òfcû^u _ûA ñ _ûVý_êÉK, NeVûeê Äêfe \ìeZû, Nee ù\÷Nðý _âiÚ
AZýû\òKê @ûùc iõLýû cû¤cùe _âKûg Keò[ûC û

_eòcûYûZàK aòaeYú _ûAñ iõLýûe @ûagýKZû @Qò û aÉêMêWòKe iõLýû, aòbò̂ Ü C_û\û^e
_eòcûY, ù\÷Nðý I _âi Úe cû_, IR^, @ûdZ^, icd RûYòaû _ûA ñ iõLýûe @ûagýKZû @Qò û
iõLýû @ûc ù\÷^¦ò^ Rúa^Pyðû ij GùZ RW òZ ù~, @ûùc iõLýûe aò^û _âùdûMùe ùKøYiò
K[ûKê aòPûeK ê ù^A_ûeòaû ^ûjó û ibýZûe @ûe¸eê @ûùc aýajûe Keê[ ôaû iõLýûMêW òKe
C\þbûa^ ùjûA ̂  [ôfû û aòbò^Ü _âûPú^ ibýZûùe C\þba iõLýû _âYûkú iµKðùe @ûùfûP^û
Keòaû û
bûM - 2, MûYòZòK aòhdaÉê Gaõ _ûV\û^ _¡Zòe icé¡òKeY
cûd^ _âYûkú

ùaaòùfû^ú@^ _âYûkú

ùeûcû^ _âYûkú
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
G icÉ _âYûkúùe a òbò^Ü iõLýûMêW òK _ûA ñ iõLýûfòL^ _âYûkúKê cù^eL ôaû KÁiû¤ û
G[ ô_ûA ñ iõLýûùe a òbò^Ü iõKâòdû ~[û: cògûY, ù`WûY AZýû\òe Kû~ðýKûeòZû c¤
KÁiû¤ ùjûA[ûG û

bûeZe @a\û^:

a�ðcû^ @ûùc aýajûe Keê[ ôaû \gcòK iõLýû _¡Zò \gUò @u C_ùe @û]ûeòZ û
ùiMêW òK ùjfû- 0,1,2,3,4,5,6,7,8 Gaõ 9 û Cq iõLýû_¡Zò (10 @û]ûe
aògòÁ) _â[ùc bûeZúdu \ßûeû _eòKÌòZ ùjûA[ ôfû û _ùe Gjò iõLýû_¡Zò @ûea
ù\g icìj @ûea-ùfûKu \ßûeû ^ òRù\gùe _âPkòZ ùjûA[ ôfû I _ea�ðú icdùe
Gjò _¡Zò _û½ûZý ù\gcû^uùe _âPkòZ ùjûA[ôfû û ùi[ô_ûAñ Cq iõLýû-
_âYûkúKê jò¦ê- @ûea òK iõLýû _âYûkú Kêjû~ûG û @^ý iõLýû _âYûkú Zêk^ûùe Gjò
_âYûkúe GK a òùgh iêa ò]û ùjfû- ù~ùKøYi ò GK aéjZþ iõLýûK ê C_ùeûq
\gùMûUò @u aýajûe Keò _âKûg Keû~ûA _ûeòa û

iõLýûùe @uMêWòKe iÚû^údcû^:

0,1,2,3,4,5,6,7,8I9 @uMêW òKê ùMûUòG ùMûUòG GK@u aògòÁ iõLýû Kêjû~ûG û
~\ò @ûùc ‘9’ Vûeê @]ôK iõLýû MV^ KeòaûK ê Pûjñòaû ùZùa @ûùc @[ðûZþ
\êA@u aògòÁ iõLýû 10,11,12,..25, ..59..98 Gaõ 99 @û\ò MV^
Keò_ûeòa û Gia ê \êA@u a ògòÁ iõLýû K ò_eò MV^ Keò_ûe òa Zûjû Zêùc
bfbûùa RûYòQ û

G_eò \êA@u aògòÁ iõLýûùe \êAUò @u [ûG û iõLýûe \l òY_ûgßði Ú @uUòKê
GKK iÚû^úd @u Gaõ Gjûe aûc_ûgßði Ú @uK ê \gK iÚû^úd @u K êjû~ûG û

ùMûUòG iõLýûe GKK iÚû^úd @ue cìfý ùijò GKK @u û C\ûjeY Êeì_
‘26’e GKK iÚû^úd @u 6 Gaõ Gjûe cìfý c¤ 6 û iõLýûe \gK iÚû^úd
@u 2 Gaõ Gjûe cû^ ‘\êA\g’ aû 2x10=20 û ùijò_eò gZK iÚû^úd @ue
cû^ gZK iÚû^ùe [ôaû @ue 100 MêY @[ðûZþ gZK iÚû^úd @ue iÚû^úd cû^,
\égýcû^ @u 100 û Gbkò @ue i Úû^úd cû^ ^ò‰ðdùe Zêùc @býÉ û

  Kò≪ê Gbkò GK @ue i Úû^úd cû^ ù~ùKøYi iÚû^ùe ejòùf c¤ ùijò @u
ùja û Zêùc RûYòQ ùi @uUò gì^ (0) û ‘0’ ùjCQò jò¦ê iõLýû _âYûkúùe GK
@^^ý @a\û^ eìù_ _eòPòZ û ù~ùKøYiò iÚû^ùe ‘0’ ejòùf c¤ ùiVûKûe Gjûe
cìfýûu i\ûùaùk 0 û GVûùe gì^ (0)e cj�ß K’Y?
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
  GK Zò^ò@u aògòÁ iõLýû 308 K[û aòPûeK ê ù^aû û ‘0’e i Úû^úd cû^
@[ðûZþ \gK iÚû^úd @u ‘0’e iÚû^údcû^ 0 û ~\ò ‘0’ ^ [û≪û ùZùa iõLýû
308 _eòa�ò ðZ ùjûA 38 ùjûA[û≪û û GVûùe aòbâû≪òKe _eòiÚòZò iéÁò jê@≪û û
GVûùe ‘0’e @aiÚòZò _ìað_eò ejòùf iõLýûUòe _âK éZ _eòPd còkòa û ùZYê ‘0’e
@aiÚòZò _ìað_eò ejòùf iõLýûUòe _âK éZ _eòPd còkòa û ùZYê ‘0’Kê \gcòK iõLýû
_âYûkúùe ‘iÚû^ ]ûeK’ K êjû~ûG û

 Gjò GKKùe @ûùc ùKùZK ùcøkòK iõLýû _âYûkú ~ûjûKê @ûùc ù\÷^¦ò^
Rúa^ùe _âùdûM Keò[ûC ùi aòhdùe @ûùfûP^û Keòaû û GVûùùe iõLýû _¡Zò
aû _âYûkúùe Pûeò ùcøkòK iõK âòdûe ]cðMêW òKê c¤ @ûùfûP òZ ùja û

 Cq GKKe _eòicû¯ò _ûA ñ \gN�û _ûV icde @ûagýKZû _W òa û

5.1 gòlY CùŸgý:
Gjò GKKe @¤d^ _ùe Zêùc RûYòaû _ûA ñ ilc ùja-:

 \gcòK iõLýû_¡Zòùe iõLýûcû^ue MêeêZß/_âû]û^ý aêSòaû
 aòbò^Ü iõLýûùiUþ ij _eòPòZ ùjaû û
 (_âûK éZòK iõLýû, _ì‰ðiõLýû, _eòùcd iõLýû)
 aòbò^Ü iõLýûùiUþùe ùcøkòK _âK âòdû/iõKâòdû (ù~ûM, aòùdûM, MêY^ Gaõ bûM)
i´§úd ]cðMêW òK ê RûYòaû û
 _âûK éZòK iõLýûùiUþùe MêY^údK Gaõ MêYòZK ^ò‰ðd Keòa û

5.2 aòbò Ü̂ iõLýû ùiUþ :

5.2.1 MY^ iõLýû Gaõ iûcMâúK iõLýû:
_êeûZ^ aýqò/c^ êhýe _âcêL CùŸgý [ôfû- aÉêMêW òK MYòaû _ûA ñ GK

iõLýû_¡Zò; ~ûjûK ê MY^ iõLýû _¡Zò Kêjû~ûG û  Gjò _¡Zòe iõLýûMêW òK ùjùf
1,2,3,4,5,.....10,11... AZýû\ò û GMêW òKê c¤ _âûK éZòK iõLýû KêjûMfû û
_êeûZ^ c^ êhý Cq iõLýû ùiUþe iõLýûMêW òK ij aÉê MêW òKê ^òcÜcùZ iõ_KðòZ
Keò[ôùf û
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

ùZYê MY^ iõLýû icìje _âùZýK iõLýûK ê @^^ý bûaùe GK aÉê icìj
ijòZ i´§òZ Keû~ûG û Zêùc flý Keòa ù~:-

_~ðýùalY _ùe Zêùc _ûAa-
i) ‘1’ ùjCQò ia êVûeê iû^ MêY^ iõLýû û
ii) _âùZýK MY^ iõLýûe GK _ea�ðú iõLýû [ûG, ~ûjû iõLýûVûeê 1 @]ôK

ùjûA[ûG û C\ûjeY Êeì_, 4e _ea�ðú iõLýû 5, 29e _ea�ðú iõLýû
30 AZýû\ò û

iii) (1 aýZòZ) _âùZýK MY^ iõLýûe _ìaða�ðú iõLýûe _ìaða�ðú iõLýû[ûG û
C\ûjeY Êeì_, 7e _ìaða�ðú iõLýû 6 Gaõ 60e _ìaða�ðú iõLýû 59
AZýû\ò û RYû~ûG ù~, ùMûUòG MY^ iõLýû @Qò ~ûjû ù~ùKøYi MY^ iõLýû
ù~ùZ aW ùjùf a ò Zû’Vûeê c¤ aW û

iûcMâúK iõLýû (Whole Numbrs):

gì^ (0) MY^ iõLýû ùiUþe @≪bêðq ^êùjñ û KûeY iaêùaùk aÉêe
MY^û ùKak 1eê @ûe¸ ùjûA[ûG û K ò≪ê ù~ùZùaùk @uMêW òK ijûdZûùe
iõLýû 10,20,30, ...1000 AZýû\ò ùfLû~ûG, ùiùZùaùk ‘0’e
@ûagýKZû _W ò[ûG û iêa ò]û _ûA ñ ‘0’Kê MY^ iõLýû icìjùe ^ò@û~ûA iûcMâòK
iõLýû icìj MV^ Keû~ûAQò, ~ûjûKê ‘W’ \ßûeû iìPû~ûG û

^òR @MâMZò @ûKk^ :
E1. KûjóKò MY^ iõLýû 1e _ìaða�ðú iõLýû ^ûjó?
E2. ùKCñUò l ê\âZc iûcMâúK iõLýû ?
E3. ‘8’e i Úû^údcû^ Gaõ _âK éZcû^ c¤ùe _û[ðKý \gðû@, ù~ùZùaùk

‘8’ ^ òcÜf òL ôZ iÚû^ ù^A[ûG û
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
 GKK iÚû^
 \gK i Úû^
 gZK iÚû^

5.2.2 _ì‰ðiõLýû
@ûùc ù\÷^¦ò^ Rúa^ùe ùKùZK _eòiÚòZòe i¹ êLú^ ùjCùQ ù~Cñ[ ôùe

_eÆe aòùeû]ú cû_^ ùjûA[ûG û C\ûjeY Êeì_,
fûb-lZò, ]^ûcôK-EYûcôK i ÚòZò, ù\aû-ù^aû, RcûKeòaû- aûjûe Keòaû, C_eKê
~òaû- ZkK ê @ûi òaû û
C_ùeûq _eÆe a òùeû]ú cû_ùe,GK i≪êkòZ iÚòZò û ^ òcÜ ieYúùe \ò@û~ûAQò û

G[ ôeê ÆÁ RYû_ùW ù~, _âùZýK ùlZâùe i≪êkòZ i ÚòZò ‘0’Kê \gðûG aû _âKûg
Kùe, ùZYê ùfûKcûù^ 1, 2, 3 AZýû\ò iõLýûe aò_eúZ _âK éZò a òg òÁ
iõLýûMêW òK ê MV^ Keòaû _ûAñ bûa òùf û G[ ô_ûAñ @ûùc ^ òcÜ_âKûe aò_eúZ _âK éZò
aògòÁ iõLýû\ßd _ûAùf û
+1 Gaõ -1, +2 Gaõ -2, +3Gaõ -3 AZýû\ò û

\êAUò _eÆe a ò_eúZ _âK éZò aògòÁ iõLýû \ßd c¤ùe ‘0’ i≪êkòZ iÚòZòK ê
aRûd eùL û ùZYê @ûùc _ûAùf - (+1) + (-1) = 0

  (+2) + (-2) = 0

  (+3) + (-3) = 0 AZýû\ò
a�ðcû^ @ûùc ùMûUòG ^òŸò ðÁ eûgòcûkû _ûAaû -... -4, -3, -2, -1, 0,1,2,3,4.....
G icÉ iõLýûe icìjKê _ì‰ðiõLýû icìj/ùiUþ K êjû~ûG û

fûb - lZò

_eÆe aòùeû]ô cû_ i≪êkòZ iÚòZò

_ûAaû - ù\aû

Rcû Keòaû - aûjûe Keòaû

C_eKê - ZkK ê

fûb ^êùjñ Kò lZò ^êùjñ

_ûAaû ^ûjñò Kò ù\aû ^ûjñò

Rcû Keòaû ^ûjñò Kò aûjûe Keòaû ^ûjñò

C_eKê ^êùjñ K ò, ZkK ê ^êùjñ
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
+1, +2,+3, +4,... iõLýûcû^ ]^ûZàK _ì‰ðiõLýû Gaõ -1, -2,-3, -4, iõLýûcû^
EYûZàK, _ì‰ðiõLýû _ì‰ðiõLýû icìj/ùiUþK ê Z iùuZ \ßûeû _âKûg Keû~ûG û
i) ùKøYi ò GK _ì‰ðiõLýû ^ûjó ~ûjûK ê aW _ì‰ðiõLýû Kêjû~ûA _ûeòa û ù~ùZaW

_ì‰ðiõLýû Zêùc Pò≪ûKeòa, Zû’Vûeê aW iõLýûe @ÉòZß c¤ ejòQò û
ii) ùKøYi Gbkò GK _ì‰ðiõLýû ^ûjó ~ûjûK ê iaêVûeê iû^ _ì‰ðiõLýû K êjû~ûA

_ûeòa ^ûjó û ù~ùZ iû^ _ì‰iõLýû Zêùc P ò≪û Keòa, Zû’Vûeê iû^ iõLýûe
@ÉòZß aò @Qò û

iii) _ì‰ðiõLýû ùiUþùe ‘0’ aýZúZ _âùZýK _ì‰ðiõLýû (+P) _ûAñ GK (-P) e
@ÉòZß ejòQò ù~_eòK ò (+P) +(-P)=0 ùja û (+P) Gaõ (-P) _eÆee
a ò_eúZ/a òùeû]ú û

iv) gì^ (0) ]^ûZàK Kò´û EYûZàK ^êùjñ û

ìiõLýûùeLûùe _ì‰ðiõLýûcû^uê Kâcùe i{òZ Keòaû :

^òcÜ _ì‰ðiõLýûe ùg âYú WûjûYK ê aXòaX ò ~ûG Z[û aûcK ê KcòKcò ~ûG û
-- -3, -2, -1,0,1,2,3....

GYê ...<-3 <-2 <-1<0 <+1 <+2 <+3 <... @ûcK ê RûYòaûK ê ùjaù~ ùMûUòG
ùeLûùe aò¦ê iÚû_^ \ßûeû _ì‰ðiõLýûMêW òKê P òjÜU KeòjêG û G[ô_ûAñ ^òcÜùe _âK âòdû aû
_âYûkúMêW òKê \ò@ûMfû û
i) ùMûUòG ùeLû @u^ Ke Gaõ Gjûe ^ûc L \ò@ (GVûùe L  iµì‰ð ùeLûKê

iìPûG û Gjû iõLýû C_eòiÚ ùKøYi ò GK aò¦êe ^ûcKeY _ûA ñ CŸòÁ ^êùjñ û)
ii) Gjû C_ùe icû^ aýa]û^/@≪eûkùe aò¦êcû^ P òjÜU Ke û
iii) Gjû (C_eòiÚ ùKøYiò GK aò¦ê ‘0’K ê P òjÜU Ke ~ûjû 0(gì^)Kê iìPûAa û
iv) ‘0’ a ò¦êe WûjûYK ê Kâcû^ßdùe a ò¦êcû^uê ~[ûKâùc (+1), (+2), (+3) @û\ò

\ßûeû P òjÜU Ke û
v) ‘0’ aò¦êe aûcK ê Kâcû^ßdùe aò¦êcû^uê ~[ûK âùc (-1), (-2), (-3) @û\ò \ßûeû

PòjÜU Ke û
L: -4 -3 -2 -1 -0 +0 +1 +2 +3 +4 +5
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
a�ðcû^ @ûùc LKê GK ‘iõLýûùeLû’ eì_ùe ^ûcòZ Keò_ûeòaû û

5.2.3 _eòùcd iõLýû :

a�ðcû^ GK iµì‰ðe aòbò^Ü @õg C_ùe \éÁò \ò@ û

C_ùe \ò@û~ûA[ ôaû aÉêe ^òŸòðÁ @õgMêW òKê _âKûg Keòaûùe ù~Cñ iõLýû iéÁò jêG
ùiMêW òKê @^ ê¤û^ Keòaû û
aÉêe \êA icû^ bûMeê GK bûM:   (@]û, GK a òbq \êA)

aÉêe Zò^ ò icû^ bûMeê GK bûM:  (GK ZéZúdûõg, GK aòbq Zò^ò)

aÉêe Pûeòicû^ bûMeê GKbûM :  (GK PZê[ðûõg, GK aòbq Pûeò)

2
1

3
1

4
1
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
ùKøYi ò GK _ì‰ð aÉêe a òbò^ Ü bûMKê cû_òaû CùŸgýùe ù~Cñ iõLýû MVòZ jêG aû
iéÁòjêG ZûK ê bMÜiõLýû (bMÜûg) Kêjû~ûG û

aòbò^Ü _âKûee bMÜiõLýû:
(i) _âK éZ bMÜiõLýû :

 _âK éZ bMÜiõLýû ù~CñVûùe fa < je

(ii) @_âK éZ bMÜiõLýû :

 @_âK éZ bMÜiõLýû ù~CñVûùe fa < je

(iii) cògâòZ iõLýû :

   ,     AZýû\òKê cògâòZ iõLýû Kêjû~ûG û cògâòZ iõLýûKê @_âK éZ bMÜiõLýûùe
_âKûg Keû~ûG Gaõ GK @_âK éZ bMÜûõgK ê cògâòZ iõLýûùe _âKûg c¤ Keû~ûG û
C\ûjeY Êeì_,

(iv) GKK bMÜiõLýû; bMÜiõLýûe fa 1 ùjùf ZûjûKê GKK bMÜûõg K êjû~ûG û
C\ûjeY Êeì_,       GKK bMÜûõg iõLýû @U≪ò û
(v) ic bMÜiõLýû: ù~ùZùaùk ùMûUòG bMÜiõLýûe fa Gaõ je Cbduê GK
]^ûZàK _ì‰ðiõLýû \ßûeû MêY^ Kùf, bMÜiõLýûe ùKak Êeì_ùe _eòa�ð^ NùU
Kò≪ê Gjûe cìfýùe _eòa�ð^ NùU ^ûjó û GYê ^ìZ^ bMÜiõLýû, cìk bMÜiõLýû ij
icû^ û
C\ûjeY Êeì_ - iccìfý ễq bMÜiõLýû MêWòKê icbMÜ iõLýû Kêjû̃ûG û
K)        GYê        @û\ò icbMÜ iõLýû
L)           GYê            @û\ò icbMÜ iõLýû

(vi) i\ég bMÜiõLýû: bMÜiõLýû icje aògòÁ ùjùf ùiMêW òKê i\ég bMÜiõLýû
Kêjû~ûG ûþ
          AZýû\ò i\ég bMÜiõLýûe C\ûjeY û

4
5,

5
3,

3
2

5
28,

7
11,

3
5

3
12

7
12

7
23,

7
22,

3
7

3
12 

9
1,

5
1,

2
1

12
8

6
4

3
2


12
8,

6
4,

3
2

2
5

4
10

8
20

16
40


2
5,

4
10,

8
20,

16
40

15
4,

15
3,

15
2,

15
1
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
_eòùcd iõLýû :

ùKøYi ò iõLýû P/q eì_ùe _âKgòZ ùjùf ù~CñVûùe p,q _ì‰ðiõLýû Gaõ
_eòùcd iõLýû K êjû~ûG û _eòùcd iõLýû icìjK ê ‘Q’ iùuZ \ßûeû _âKûg
Keû~ûG û
C\ûjeY Êeì_,
^òcÜ iõLýûMêW òKê @^ ê¤û^ Ke û

GYê @ûùc ù\L ôùf ù~, icÉ _ì‰ðiõLýKê c¤ P/q eì_ùe _âKg Keû~ûA_ûeòa,
ù~CñVûùe P, q _ì‰ðiõLýû Gaõ
@ZGa _âùZýK _ì‰ðiõLýû ùMûUòG ùMûUòG _eòùcd iõLýû û
_ûgßði Ú PòZâùe _âûK éZòK iõLýû (N), iûcMâòK iõLýû (W), _ì‰ðiõLýû (Z) Gaõ _eòùcd
iõLýû (Q) c¤ùe @≪üi´§ \gðû~ûAQò û

‘Q’ c¤ùe icÉ _ì‰ðiõLýû Gaõ @Y-_ì‰ðiõLýû Z c¤ùe icÉ iûcMâòK iõLýû Gaõ
EYûZàK _ì‰ðiõLýû ~[û- -1, -2, -3...@≪bêðq û
‘W’ c¤ùe icÉ _âûK éZòK iõLýû Gaõ gì^ @≪bêðq û

iõLýûùeLûùe _eòùcd iõLýû:
@ûùc _â[ùc ù\LòiûeòùQ ù~, _ì‰ðiõLýûcû^ Kò_eò iõLýûùeLûùe _â\gò ðZ aû iÚû_òZ
ùjûA[û≪ò û
@ûi @ûùc (i)   (ii)    (iii)   Kê GK iõLýûùe _â\gð^ Keòaû û

oq 

15
4,

5
0,

4
3,

7
2 

9
00,

2
84,

5
102,

5
102,

3
31 

oq 

4
3

5
2

3
22
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

@ûùc RûYòùQ,  ùjCQò GK _ì‰ðe icû^ 4 bûMeê 3 icû^ bûM û

0 I +1 c¤iÚ ùeLûLŠKê 4 icû^ bûMùe a òbq Keû~ûAQò û a òbûMúKeY _ûA ñ A,
B Gaõ C aò¦êcû^uê PòjÜU Keû~ûAQò, ~ûjû\ßûeû ùeLûLŠUò Pûeò icû^ bûMùe
aòbq Keû~ûAQò û
O eê C, 4 icû^ bûMeê 3 icû^ bûMKê iõLýûùe \gðû~ûAQò û

C, 4 icû^ bûMeê 3 icû^ bûMKê iõLýûùe \gðû~ûCQò û
    Kê @ûi iõLýûùeLûùe \gðûAaû û

iõLýûùeLûùe aò¦ê B,    K ê \gðûG û
@ûi    K ê iõLýûùeLûùe \gðûAaû û

iõLýûùeLûùe B,   Kê \gðûG û

GVûùe

_eòùcd iõLýûKê cû^K eì_ùe fòL^

ù~ùZùaùk ùMûUòG _eòùcd iõLýûKê P/q eì_ùe ùfLû~ûG ùiùZùaùk    c¤ùe
1 aýZúZ @^ý ùKøYiò i]ûeY MêY^údK ^ [ûG (q>o) ùijò iõLýûUòK ê _eòùcd
iõLýûe cû^K eì_ K êjû~ûG û

^òR @MâMZò @ûKk^
E4. ^òcÜfòLòZ Cq òMêW òK VòKþ Kò´û bêfþ \gðû@ û
K) icÉ _âûK éZòK iõLýû _ì‰ðiõLýû @U≪ò û

4
3

5
2



-1 O A B C +1

-1 D C B A O

5
2

3
22

1 0 +1 +2 A O +3

3
22

3
22

3
8


q
p
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
L) icÉ _ì‰ðiõLýû iûcMâúK iõLýû @U≪ò û
M) iûcMâúK iõLýû, _eòùcd iõLýû ^êj≪ò û
N) EYûZàK _ì‰ðiõLýû, _eòùcd iõLýû ^ êj≪ò û
O) icÉ _eòùcd iõLýû, _ì‰ðiõLýû ^êj≪ò û
5.3. iõLýûùe iõKâòdûMêWòKe ]cð

@ûùc _ìaðeê PûeòùcøkòK iõK âòdû ù~ûM, a òùdûM, MêY^ Gaõ bûMK ê Kû~ðý
Keòaûùe  _eòP òZ Gaõ i ò¡jÉ û Gjò C_ûõgùe aòbò^Ü iõLý icìjùe Cq
iõK âòdûMêW òKe ]cð i´§ùe RûYòa û
5.3.1. _âûKéZòK iõLýû Gaõ iûcMâúK iõLýûùe iõKâòdû icìj:

_ìaðeê Zêùc RûYòQ iûcMâúK iõLýû icìj, _âûKéZòK iõLýû icìjVûeê bò^ Ü Gjû ‘0’
(gì^)e @≪bêðqKeY ù~ûMê ùjûA@Qò û ùZYê Pûeò ùcøkòK iõKâòdûMêW òK Gjò iõLýû
icìj \ßdùe _âûd icû^ û ùZYê Cbd iõLýû icêjKê GKûVò Gjò C_ûõgùe GKûVò
@ûùfûP^û Keû~òa û

a) ù̃ûM :
GKû_âKûe aÉê a ògòÁ \êAUò bò^Ü iõMâjK ê ~\ò GKVò Keû~ûG, ùZùa ^ ìZ^

iõMâjùe ùKùZ iõLýK aÉê ejòa? cù^Ke 2Uò \ò@ûiòfò KûVò, 5 ùMûUò
\ò@ûiòfò KûVò ij cògûAaû û @ûùc _òfûcû^uê \êAUò C_ûdùe ù~ûM KeûAaû
gòLûAaû û ùMûUòG C_ûd ùjfû- Cbd \ò@ûi òfò KûVòe ùMûÂúK ê GKûVò eLò \ò@ûi òfò
KûVòMêW òKê MYò eLòaû ~ûjû Cbde icÂòKê aêSûG û \ßòZúd _âKûeùe _â[c iõMâj
(_û�Uò \ò@ûi òfò KûVò)Kê eLò Gjû ij \ßòZúd iõMâjeê ùMûUòG \ò@ûiòfò KûVò @ûYò
eL û \ßòZúd KûVò _ûA ñ Gjûe _ê^eûa é�ò Ke û ^ òcÜùe \ò@û~ûA[ôaû P òZâMZ iûeYúeê
Gjû ÆÁ ùja û
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
_âûKéZòK iõLýû Gaõ iûcMâúK iõLýûùe ù̃ûM iõKâòdûe ùKùZK ]cð:
(i) iõa é�ò ^òdc :

\êAUò _âûK éZòK iõLýû/iûcMâúK iõLýûe ù~ûM`k _âûK éZòK iõLýû/iûcMâúK iõLýû
ùja û

(ii) Kâc a ò^òcdú ^òdc :

P+q=q ù~CñVûùe P I q ù~ùKøYi ò \êAUò _âûK éZòK/iûcMâúK iõLýû
(iii) ijù~ûMú ^òdc :

Zò̂ ò aû Z\ê¡ð _âûK éZòK/iûcMâúK iõLýûe ù~ûM ùlZâùe Gjò ]cð _â~ êRý jêG û
(P+q)+r=P+ (q+r)=P+q+r

(iv) iûcMâúK iõLýûùe ù~ûMûZàK @ùb\ :

iûcMâúK iõLýû ùiUþ/icìjùe
4+0=0+4=4

ùijò_eò P+0=0+P=P (ù~CñVûùe P GK iûcMâòK iõLýû) û
ùZYê ‘O’K ê iûcMâúK iõLýû ùlZâùe ù~ûMûZàK @ùb\ û

(b) aòùdûM :

aòùdûM Kjòùf iû]ûeYZü ‘KòQò aû ia ê aûjûe Keòù^aû’Kê a êSò[ûC û GK aÉê
icìjeê KòQò aû iaêKê @ûùc aûjûe Keò ù^A[ûC û C\ûjeY Êeì_ 5Uò aÉêeê
@ûùc 5eê Kcþ aÉê aû icÉ 5 aÉêK ê aûjûe Keò_ûeòaû û GK icìjeê
ù~ùZùaùk icÉ aÉêKê aûjûe Keò@ûYê ùiùZùaùk K òQò eùj^ûjó, ~ûjû ‘O’K ê
iìPûG û KûeY, P-P=O (ù~ùZùaùk P GK iûcMâúK iõLýû)
(c) MêY^ :

MêY^ ùjCQò ùKøYiò iõLýûK ê ùijò iõLýû ij aûe´ûe ù~ûM Keòaû û C\ûjeY
Êeì_, 3+3Kê 3x3Kê @ûKûeùe _âKûg Keû~ûG û
3+3+3Kê 3x3Kê @ûKûeùe _âKûg Keû~ûG û
3+3+3+3Kê 3x4Kê @ûKûeùe _âKûg Keû~ûG AZýû\ò û
 MêY^e ]cð icìj:
(i) K âca ò^òcdú ^ òdc/ ]cð: iûeYúKê @^ê¤û^ Ke û
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
_âùZýK ]ûW òe _û�Uò ùfLûGñ `êf @Qò û PûùeûUò ]ûW ò @Qò û icê\ûd `êf iõLýû
=5+5+5+5= 5x4=20

_ìað ` êfe icìjK ê Cq PòZâùe \gðû~ûAQò û
_âùZýK É¸ùe PûùeûUò ùfLûG ñ ` êf @Q ò û
_û�Uò É¸ ejòQò û
icê\ûd `êf iõLýû =4+4+4+4+4= 4x5=20

\� PòZâ \ßdeê ÆÁ ù~, Cbd ùlZâùe icû^ iõLýK `êf@Qò, GYê 5x4=4x5

@^ý K[ûùe ~\ò P I q \êAUò _âûK éZòK/iûcMâúK iõLýûjêG, ùZùa  Pxq=qxP

GYê MêY^ _âûK éZòK Gaõ iûcMâúK iõLýûùe Kâca ò̂ òcdú

(ii) iõaé�ò ^òcd/]cð:
~\ò P Gaõ q _âûK éZòK Kò´û iûcMâúK iõLýû jêG û ùZùa pxq GK _âûK éZòK/
iõLýû Kò´û

(iii) ijù̃ûMú ^òdc/]cð:
(Pxq) x r = Px (qxr) ù~ùZùaùk P, q Gaõ r ( ù~ùKøYi ò Zò^òUò _âûK éZòK/
iûcMâúK iõLýû)

(iv) MêY^ûZàK @ùb\ :

MêY^ ùlZâùe iõLýû ‘1’e ^ òcÜf òL òZ a òùgh ]cð ejò@Qò û
Px1=1xP=P (ù~ùZùaùk P ùMûUòG _âûK éZòK iõLýû)
GYê @ûùc Kjòaû ‘1’ MêY^ûZàK @ùb\ û

(v) ù̃ûM C_ùe MêY^e a�^ ò̂dc:
(Distributive Property of multiplication Over addition):

Px(q+r)=Pxq+Pxr

@ûùc Kjòaû MêY^ ù~ûM C_ùe aû�òùjûAQò û
C\ûjeY: 5x (3+4)= 5x7=35 Gaõ 5x3+5x4= 5x3+5x4
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
(d) bûM (Division):
PIq \êAUò _âûK éZòK iõLýû ùjùf Gaõ Pxq = r ùjùf
@ûùc Kjê r, P \ßûeû aòbûRý Gaõ
r, q \ßûeû aòbûRý
GVûùe _âùZýK P Gaõ q, r e ùMûUòG ùfLûGñ MêY^údK û
‘r’ P I q _âùZýKe GK MêYòZK
bûM _ûA ñ -: PòjÜ aýajûe Keò ùfLòaû
      =q Gaõ       =P

C\ûjeY Êeì_: 3x5=15,  GYê Kjòaû
(i) 15, 3 I 5 _âùZýK \ßûeû a òbûRý
(ii) 3 I 5 _âùZýK 15e ùMûUòG ùfLûGñ MêY^údK
(iii) 15, 3 I 5 _âùZýKe MêYòZK @ûjêeò c¤ ù\Lû~ûG û
(a) 1x12=12  (b)2x6=12  (c) 3x4=12 GVûùe (a), (b) I (c) \gðûG ù~,

1,2,3,4,5,6 Gaõ 12 _âùZýK 12 e ùMûUòG ùMûUòG MêY^údK 1,2 Gaõ
3 _âûK éZòK iõLýû aûa\ùe K’Y Kjòaû û
ùKøYi ò bò^Ü \êAUò iõLýû ^ûjó, ~ûjûe MêY`k 1 ùja û
- GYê 1e ùMûUòG cûZâ MêY^údK 1

- 1x2=2 ùZYê GVûùe @^ý ùKøYiò ù~ûM iõLýû ^ûjó, ~ûjûe MêY`k 2
ùja û GYê ‘2’e ùKak cûZâ \êAUò MêY^údK @Qò: ùiMêW òK ùjfû 1I 2 û
ùijò_eò ùKùZMêW òG _âûK éZòK iõLýû ejòQò, ~ûjûe ùKak \êAUò ùfLûG ñ
MêY^údK @Qò û
2,3,5,7,11,13... _âûK éZòK iõLýûùe ùKak cûZâ \êAUò ùfLûGñ MêY^údK @Qò û
Gjò iõLýûMêW òKê ùcøkòK iõLýû (Prime number) Kêjû~ûG û
GK _âûK éZòK iõLýû ~ûjûe ùKak cûZâ \êAUò MêY^údK 1 Gaõ ùijòiõLýû
@Qò ZûKê ùcøkòK iõLýû K êjû~ûG û
_âûK éZòK iõLýû 4,6,8,9,..12,15... ~ûjûe 2eê @]ôK iõLýK MêY^údK [ûG
ZûK ê ù~øMòK iõLýû K êjû~ûG û

pr  qr 
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
1Vûeê aéj�e _âûK éZòK iõLýû C_ùe ùcøkòK iõLýû iõmûK éZ û 0, 1, -1,

-2,..   ,   AZýû\ò iõLýû ùcøkòK iõLýû Kò´û ù~øMòK iõLýû ^êj≪ò û

ù̃øMòK iõLýûe ùcøkòK C_ôû\KúKeY:

ùMûUòG ù~øMòK iõLýûKê ùKùZMêW òG ùcøkòK iõLýûe MêY`k eìù_ _âKûg KeòaûK ê
iõLýûe ùcøkòK C_ôû\KúKeY Kêjû~ûG û ù~_eò Kò 12=2x2x3

Kû~ðýaò]ô-

GYê 12= 2x2x3

ùcøkòK iõLýû iµKòðZ KòQò Z[ý:
_eÆe ùcøkòK :

\êA _âûK ôZòK iõLýû _eÆe ùcøkòK ùjùa ~\ò iõLýû \êAUò c¤ùe ùKøYi ò
iû]ûeY MêY^údK ^ [ûG û
^òcÜ C\ûjeYK ê ù\L û
i) 8 I 27 iõLýû\ßd _eÆe ùcøkòK
(~\òI iõLýû\ßd _âùZýK ù~øMòK)
ii) 17 I 20 iõLýû\ßd _eÆe ùcøkòK û
̃cR ùcøkòK
\êAUò ùcøkòK iõLýû c¤ùe @≪e 2 ejòùf iõLýû\ßdK ê ~cR ùcøkòK Kêjû~ òa û

2
1

3
1

2 12
2 6

33
1

MêY^údK MQ

12

2
6

2 3
@ûùc _ûAaû
12 = 2 x 2 x 3
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
3 I 5, 5 I 7, 11 I 13, 17 Gaõ 19 AZýû\ò ~cR ùcøkòK iõLýûe C\ûjeY û
~cR ùcøkòK iõLýûe C\ûjeY û
̃êMà ùcøkòK
‘2’ ùjCQò GKcûZâ ~ êMà ùcøkK, ~ûjû iaêVûeê ùQûU ùcøkòK iõLýû
GK ^òŸò ðÁ _eòieùe ùcøkòK iõLýû P òjÜU KeY:
1 I 100 c¤ùe ùcøkòK iõLýû ^òeì_Y _âKâòdûK ê ^òcÜùe \ò@ûMfû û

(GeûùUû ùiÚ^òiþu PûfêYú, GeûùUû ùiÚ^òiþ MâúK MYòZm)
_âKâòdû/_âYûkú
i) 2 eê aW 2 e MêYòZKcû^uê KûU/aû\þ \ò@ û
ii) 3 eê aW 3 e MêYòZKcû^uê KûU/aû\þ \ò@ û
iii) 5 eê aW 5 e MêYòZKcû^uê KûU/aû\þ \ò@ û
iv) 7 eê aW 7 e MêYòZKcû^uê KûU/aû\þ \ò@ û
icÉ iõLýû (1 aýZúZ) ù~CñMêW òKê aû\þ \ò@û~ûA ^ûjó ùiMêW òK ê ùcøkòK iõLýû
Kêjû~ûG û
KûjóKò ‘7’ _ùe _âYûkúUò a¦ ùjûAMfû?
100 e aMðcìk 10

10 eê Kcþ ùcøkòK iõLýû 7 û ùZYê Gjò _âKâòdûUò 7 _~ðý≪ Pûfê ejòfû û
GYê 1Gaõ 100 c¤ùe [ôaû ùcøkòK iõLýûMêW òK ùjùf- 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17,
19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
^òR @MâMZòe @ûKk^
E5. ùcøkòK aû ù~øMòK ùjûA ^ [ôaû _âûK éZòK iõLýûUò K’Y?
E6. iûcMâúK iõLýû icìjùe ù~ûMûZàK @ùb\U ò K’Y?
E7. \êAUò ùcøkòK iõLýû c¤ùe @≪e GK @~êMà iõLýû, ~\ò ùicû^ue icÁò

15 Gaõ ùZùa ùcøkòK iõLýû \ßd K’Y ?
E8. 10 I 30 c¤ùe ùKùZ ù~ûWû ~cR ùcøkòK iõLýû @Q ò?
E9. ùMûUòG bûMK âòdûe bûRK, bûM`k Gaõ bûMùgh ~[ûK âùc 8, 12 I 5

ùjùf bûRý ùKùZ?
5.3.2  _ì‰ðiõLýûùe iõKâòdû icìj
A. ù̃ûM :

iûcM âúK iõLýû ic ìjùe ù~ûMK â òdûe icÉ ]cð ~[û: (i) iõa é�ò ^ òdc
(ii) Kâca ò̂ òcdú ^ òdc (iii) ijù~ûMú ^òdc (iv) ù~ûMûZàK @ùb\e @ÉòZß _ì‰ðiõLýû
icíj _ûA ñ c¤ _â~ êRý û
_ì‰ð iõLýûùe _â~ êRý @Zòeòq ùKùZK ]cð ^ òcÜùe \ò@û~ûAQò û
(v) ù̃ûMûZàK aòùfûcúe @ÉòZß:
~\ò+P GK _ì‰ðiõLýû jêG, ùZùa (-P) GK _ì‰ðiõLýû ù~_eò Kò (+P)+ (-P)=0

GVûùe (+P) I (-P) _eÆee ù~ûMûZàK a òùfûcú @U≪ò û
@ûi _ì‰ðiõLýûùe ù~ûM iõKâòdûe _âYûkúMêW òKê @ûùfûP^û Keòaû û
a) ]^ûZàK _ì‰ðiõLýûùe ù̃ûM:
_âûK éZòK iõLýûùe ù~ûM I _ì‰ðiõLýûùe ù~ûM _âK âòdû ij icû^ û ù~_eò K ò (+5)+
(+3) = (+8)

b) ùMûUòG ]^ûZàK _ì‰ðiõLýû I EYûZàK _ì‰ðiõLýûùe ù̃ûM û
ù~_eò Kò: (+5) + (-3)

+5= (+1)+ (+1)+ (+1)+(+1)+(+1)

ùijò_eò (-3)= (-1) + (-1)+(-1)

a�ðcû^  (+5)+ (-3)= (+1)+(+1)+(+1)(+1)+(+1)+(-1)(-1)+(-1)
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= {(+1)+(-1)}+ {(+1)+(-1)}+{(+1)+(-1)}+(+1)+(+1)

= 0+0+0+(+1)+ (+1)=+2

GK iõlò¯ _âYûkú:
(+5)+ (-3)= (+2)+ (+3)+ (-3)

[ (+5) _eòaù�ð (+2)+(+3)> ùfLôùf
= (+2)+{(+3)+(-3)}= (+2)+0=+2

@^ý GK C\ûjeY:
(+4)+(-7) = (+4)+(-4)+ (-3)

[(-7) _eòaù�ð (-4)+ (-3)] ùfL ò[ ôùf]

= [{(+4)+ (-4)}+(-3)= 0+(-3)] = -3

= 0 + (-3) = -3

(C) \êAUò EYûZàK _ì‰ðiõLýûe ù̃ûM:
(-2)+(-3) = (-1)+(-1)+(-1)+(-1)+(-1)= -5

(3). aòùdûM (Suntraction):

_ì‰ðiõLýûùe a òùdûM ùjCQò,aò_eúZ iõLýûe ù~ûM
(ù~ûMûZàK a òùfûcú)
GYê ~\ò P Gaõ q \êAUò _ì‰ðiõLýû jêG, ùZùa
P - q= P+(-q)

C\ûjeY Êeì_
(i) (+5) - (+8) =(+5)+(-8)

(ii) (+4) - (-3) =(+4)+(=3)

(iii) (-5) - (+2) =(-5)+(-2)

(iv) (-7) - (-3) =(-7)+(+3)

_ea�ðú icû]û^ ù~ûM _âK âòdû @af´^ùe i¸a û
_ì‰ð iõLýû cû^ue a òùdûM _âK âòdûe aòùgh flY ^ òcÜùe \ò@û~ûAQò û
(~\ò q < P Gaõ ùZùa _âûK éZòK iõLýûùe P- q @[ð_ì‰ð ùjûA[ûG û Kò≪ê
_ì‰ðiõLýûùe P- q c¤ @[ð_ì‰ð ù~ùZùaùk q < P, q=P Kò´û q > P ùjûA[ôa û)
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iõLýû ùeLûùe
ù̃ûM Gaõ aòùdûM iõKâòdû iõ_û\^:
iõLýûùeLû ù~ûM Gaõ a òùdûM _âK âòdû iµû\^ùe aýajéZ jêG û ^òcÜùe _â\g ò ðZ
ùjûAQ ò û
a) ù~ûM: (ù~ûM _ûAñ \l òY _ûgßðK ê MZò KeòaûKê _W òa)
i) (+5) + (+8) = +13

ii) (-3) + (+8) = +2

iii) (+4) + (-6) + (+4) = -2 (_eòa�ð^úd flY \ßûeû)
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b) aòùdûM: (a òùdûM _ûAñ aûc_ûgßðK ê MZò KeòaûK ê _W òa)
i) (+6) + (+8) = -2 (@ûùc +b e aûc \òMKê 2Uò GKK~òaû)

ii) (-5) + (-7) = -5 + 7 = +2

C) MêY^ (Multiplication):

\êAUò _ì‰ðiõLýûe MêY^ ùjCQò ù~ûM ~\ò iõLýû c¤eê ùMûUòG @YEYûZàK
_ì‰ðiõLýû ùjûA[ûG û
i) (+5)+ (+5) + (+5)+ (+5)= (+5)x4

GYê (+5) x (+4)=+20

(_âûK éZòK iõLýû ùlZâùe MêY^e @^ êeì_)

ii) (-3)+ (-3) + (-3)+ (-3)= (-3)= (-3)x5

GYê (-3) x 5=(-3)+(-3)+(-3)+(-3)+(-3) = -15
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_ì‰ðiõLýûùe MêY^ ^ òcò� P òjÜ ^òdc:

]^ûZàK, FYûZàK, g ì̂
_ì‰ðiõLýûùe MêY^e ]cð icìj:
i) MêY^ iõa é�ò ^ òdc _ûk^ Kùe
ii) MêY^ ijù~ûMú ^òdc _ûk^ Kùe
iii) MêY^ûcôK @ùb\e @ÉòZß, _ì‰ðiõLýû ùlZâùe 1 ùjCQò MêY^ûZàK @ùb\ û
iv) ù~ûM C_ùe MêY^ aû�ò ùjûA[ûG û (a�^ ^òdc)

p q p x q

]^ûcôK ]^ûcôK ]^ûcôK
p > o q > o p x q > 0

EYûcôK EYûcôK ]^ûcôK

p < o q < o p x q > 0

]^ûcôK EYûcôK EYûcôK

p > o q < o p x q < 0

EYûcôK ]^ûcôK EYûcôK
p <  o q > o p x q < 0

]^ûcôK gì̂ gì̂
p > o q = 0 p x q =0

EYûcôK gì̂ gì̂

p < o q = 0 p x q =0
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gòlYKû̃ðý - 1

\gðû~ûA[ôaû C_ùeûq _ì‰ðiõLýûe MêY^ i´§úd ]cðMêW òKe aûÉa C\ûjeY
Reò@ûùe iZýZû ^ òeì_Y Ke û

D) bûM
@ûùc _ìaðeê _âûK éZòK iõLýû ùlZâùe bûMK ê MêY^e aò_eúZ _âKâòdû jòiûaùe
@ûùfûP^û KeòiûeòùQ û Gjû_eò GK C\ûjeY ^ ò@û~ûA_ûùe û
~\ò P Gaõ q \êAUò @Ygì^ý _ì‰ðiõLýû Gaõ P x q = r, ùZùa @ûùc Kjòaû-
i) r   p =q   (ii) r   q = p

GYê
i) (+5)  x (+3)= (+15)

(+15)   (+5) = (+3) Gaõ
(+15)   (+3) = (+5)

ii) (+4) x (-6)= -24

(-24)  (+4) = -6 Gaõ
(-24)   (-6) = (+4)

iii) (-3) x (-5)= +15

(+15)   (-3) = (-5) Gaõ
(+15)   (-5) = (-3)

 

 










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_ì‰ðiõLýûùe bûMi´§úd P òjÜ ^òdc:

cêLý UúKû
ùMûUòG _ì‰ðiõLýûK ê 0 (gì^) \ßûeû bûM Keòaû ^ òe[ðK û

^òR @MâMZò @ûKk^
E.10. _ì‰ð ù~ûMûZàK a òùfûcúUò K’Y?
E.11. (+7) e ù~ûMûZàK a òùfûcúUò K’Y?
E.12. ùKCñ _ì‰ðiõLýûK ê ùijò iõLýû \ßûeû MêYòùf MêY`k 1 ùja? ùKùZ

iõLýK _ì‰ðiõLýû G_eò @Q ò?
E.13. (-8) eê (+8) _~ðý≪ icÉ _ì‰ðiõLýûe ù~ûM`k ùKùZ iÚòe Ke û

p q p     q

]^ûcôK ]^ûcôK ]^ûcôK
p > o q > o (p    q) > 0

EYûcôK EYûcôK

p < o q < o (p     q) < 0

EYûcôK

p < o q > o (p    q) < 0

EYûcôK EYûcôK ]^ûcôK
p < o q < o (p    q )> 0







]^ûcôK

EYûcôK ]^ûcôK




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5.3.3 _eòùcd iõLýûùe iõKâòdû icìj :

A) ù̃ûM:
i)  \êAUò _eòùcd iõLýûK ê icjea òg òÁ _eòùcdiõLýû aû bMÜiõLýûùe _eòYZ Keò
(i\ég bMÜiõLýû) ù~ûMKeòaû û

+    +    +

(_eòùcd iõLýû\ßdK ê i\ég bMÜiõLýûùe _eòYZ KeûMfû)
=

ii) @ûùc ^òcÜ ^ òdce @^êieYùe _eòùcd iõLýû\ßdK ê ù~ûM Keò_ûeòaû û

C\ûjeY Êeì_,

UúKû: (-8)   4 = -2, 8    (-4) = -2

ùZYê

ù̃ûMe ]cð:
i) _eòùcd iõLýûùe ù~ûM iõa�ò ^òdc _ûk^ Kùe û
ii) _eòùcd iõLýûùe ù~ûM K âca ò^òcdú^òdc _ûk^ Kùe û
iii) _eòùcd iõLýûùe ù~ûM ijù~ûMú^òdc _ûk^ Kùe û
iv) ù~ûMûZàK @ùb\e @ÉòZß, 0 (gì^) ‘Q’ùe ù~ûMûZàK @ùb\ û
v) ù~ûMûZàK a òùfûcúe @ÉòZß: P/q Gaõ P/q

8
3

12
5

24
9

24
10

24
9

24
109




qs
rqps

s
r

q
P 



15
71

15
22

15
1210

53
4332

5
4

3
2








x

xx

 

q
p

q
p

q
p














4
8

4
8

4
8
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_eÆee ù~ûMûZàK aòùfûcú

gòlYKû̃ðý -2
\gðû~ûA[ôaû _ì‰ðiõLýûùe ù~ûM i´§úd ]cðMêW òKê aûÉa C\ûjeY Reò@ûùe
iZýZû ^òeì_Y Ke û

....................................................................................................

....................................................................................................
B) aòùdûM: ùMûUòG _eòùcd iõLýûK ê @^ý _eòùcd iõLýûeê a òùdûM KeòaûK ê
ùjùf Cbd _eòùcd iõLýûK ê i\ég bMÜiõLýû (icje aògòÁ bMÜiõLýû)ùe
_eòYZ KeòaûK ê _ùW û
C\ûjeY:

ii) ùMûUòG _eòùcd iõLýûeê @^ý ùMûUòG _eòùcd iõLýûK ê a òùdûM Kùf
aòùdûMKê ù~ûMùe _eòa�ð^ Keò ùjûA[ôaû ^òdcKê aýajûe KeòaûKê _W òa û

C\jeY Êeì_:

(C) MêY^:
~\ò  Gaõ \êAUò _eòùcd iõLýû jêG,

ùZùa =

C\ûjeY:
i)

0)( 



q
p

q
p

24
1

24
1415

24
14

24
15

12
7

8
5






qs
qrps

s
r

q
p

s
r

q
p 







 

20
7

20
815

54
4)2(53

5
2

4
3

5
2

4
3














 

x
xx

q
p

s
r

5qx
pxr

s
rx

q
p



15
8

53
42

5
4

3
2


x
xx
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ii)

_eòùcd iõLýûùe MêY^e ]cð icìj:
i) MêY^ _eòùcd iõLýûùe iõaé�ò ^òdc aû ]cð _ûk^ Kùe û
ii) MêY^ _eòùcd iõLýûùe Kâcaò^òcdú ^òdc _ûk^ Kùe û
iii) MêY^ _eòùcd iõLýûùe ijù~ûMú ^òdc _ûk^ Kùe û
iv)  MêY^ûZàK @ùb\e @ÉòZß Qùe MêY^ûZàK @ùb\ 1

(aûÉa C\ûjeY ù^A C_ùeûq ]cð icìje iZýZû _âZò_û\^ Ke)
v)  MêY^ûZàK a òùfûcúe @ÉòZß û
  Gaõ  iõLýû\ßd c¤eê ùMûUòG @^ýUòe MêY^ûZàK aòùfûcú

Gaõ iõLýû\ßd c¤eê ùMûUòG @^ýUòe aêýZKâc û
C\ûjeY Êeì_,
  e MêY^ûZàK aòùfûcú  , 5e MêY^ûZàK aòùfûcú

iv) MêY^ ù~ûM C_ùe aû�ò jêG, ù~_eò K ò
C\ûjeY:

_ì‰ðiõLýûùe MêY^e PòjÜ ^òdc c¤ G ùlZâùe icû^ û
gòlYKû~ðý-3:
aûÉa C\ûjeY Reò@ûùe _eòùcd iõLýûe MêY^ i´§úd
(i) eê (iv) _~ðý≪ ]cðMêW òK iZýZû ^òeì_Y Ke û

14
3

28
6

74
2)3(

7
2

4
3







x
xx

q
p

p
q

1
p
qx

q
p

q
p

p
q

3
2

2
3

5
1

l
kx

q
p

n
mx

q
p

l
k

n
mx

q
p







 

7
6

3
2

5
4

3
2

7
6

5
4

3
2 xx 






 






 

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bûM :

ùMûUòG _eòùcd iõLýûK ê @^ý ùMûUòG _eòùcdùe iõLýû \ßûeû bûM KeòaûKê
ùjùf _â[cKê \ßòZúde a êýZKâc \ßûeû MêY^ KeòaûK ê _ùW û
@[ðûZþ

C\ûjeY:

UúKû: (i) ‘0’ (gì^) \ßûeû bûM ^òe[ðK
(ii) _ì‰ðiõLýûùe bûMe PòjÜ ^ òdc G ùlZâùe c¤ icû^ @ùU û

_eòùcd iõLýû \gcòK _eò_âKûg:
_eòùcd iõLýûe je 10 Kò´û 10e ùKøYiò NûZ [ ôùf Gjûe \gcòK _eò_âKûg
GK aòùgh _âKûee ùjûA[ûG û
^òcÜ C\ûjeYK ê ù\L û

@ûi @^ý _eòùcd iõLýû K[û a òPûe Keaû û

qr
ps

r
sx

q
p

s
r

q
p



6
11

6
7

12
14

4
7

3
2

7
4

3
2










 x

14.0
100
14,02.0

100
2,01.0

100
1

7.0
10
7,2.0

10
2,1.0

10
1





75.0
100
75

254
253

4
3

05.0
10
5

52
51

2
1





x
x
x
x

4.0
10
4

25
22

5
2

625.0
1000
625

1258
1255

8
5





x
x
x
x
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GYê G[ôeê ÆÁ RYû_ùW ù~, _eòùcd iõLýû ~ûjûe jeùe 2 I 5 aýZúZ
@^ýùKøYiò MêY^údK ^ [ûG û ùiMêW òKe \gcòK _eò_âKûg i¸a û Giaê \gcòK
_eò_âKûg icìjKê ‘ie≪ò \gcòK’ (terminating decimals) iõLýû K êjû~ûG û

AZýû\ò _ûA ñ K’Y Keòaû? Giaê ùlZâùe jeMêW òK ê ùKøYi ò _âKûeùe
10 Kò́ û 10e NûZ eìù_ _âKûg Keû~ûA_ûeòa ^ûjó û
ùZYê ùlZâùe 1Kê 3\ßûeû bûM Keò Gjûe \gcòK _eò_âKûgKê ù\L ôaû û
Cq bûMKâòdûe ùKøYi ò _eòiÚòZòùe Gjûe @≪ NUòa ^ûjó û GVûùe flý Ke
aûe´ûe _âùZýK Éeùe bûMùgh icû^ ejòa û ùZYê 3 Kê aûe´ûe bûM`kùe
ù\LôaûK ê còkòa û
ùZYê @ûùc Kjòaû 1/3=0.3333...  Gjò KûeYeê `kû`ke ùKøYi _eòicû¯ò NUòa
^ûjó, 3 aûe´ûe GVûùe _âKUòZ ùjCQò û @ûùc Kjòaû bûMK âòdûe `kû`k GK
@ie≪ò Gaõ ù_ø^ü_ê̂ òK \gcòK iõLýû (non-terminationg and recurring decimal) .

G _âKûe @^ý K òQò C\ûjeYK ê ù\Lôaû û
0.232323...

2.537373737...

1.342342342..

C_ùeûq \gcòK _eò_âKûgK ê bò^Ü iõùKZ \ßûeû c¤ \gðûA _ûeòaû û
0.3333...=0.3

0.232323...=0.23

2.5373737...=2.537

1.342342342..= 1.342

@ûùc c¤ ‘@ie≪ò @Yù_ø^ü_ê^ òK’ \gcòK iõLýû ij _eòP òZ ùjûA_ûeòaû û
C\ûjeY Êeì_,
0.121121112 211112...

3.2010010001 100001...

GVûùe ù\Lòaû ù~, ùKøYi ò ùMûUòG K ò́ û GKû]ôK iõLýûe GK icìj aûe´ûe
NUê^ûjó û @ie≪ò Gaõ ù_ø^ü_ê^ý \gcòK iõLýûe _eòùcd eì_ùe _âKûg
C\ûjeY: _eòùcd eì_ùe _âKûg Ke û
(i) 0.4 (ii) 0.23

7
2,

6
1,

3
1

3
1
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
icû]û^:
(i) cù^Ke 0.4 =X

=> 0.444...x. 10=x ......(1)

=> 0.444...x. 10=X10 (Cbd _ûgßðK ê 10 \ßûeû MêYò)
=> 0.444...X. 10=X ...(2)
(1) I (2)eê _ûAaû

iii) cù^Ke 0.23 = x

=> 0.232323...= x ....(1)

=> 0.232323...= x100 = x X 100

=> 23.232323... =100x ...(Z)

(1) I (2) eê @ûùc _ûAaû û
23 = 99x => x =

UúKû: ie≪ò Gaõ @ie≪ò ù_ø^ü_ê^ý iõLýû _âùZýK ùMûUòG ùMûUòG _eòùcd
iõLýû û
iÚû^úd cû^ _¡Zòe eì_ùeLe a òÉéZò KeY:

9
44.0

9
494

10.....444.0...444.4







xx

xx

99
23

10000
= 104

1000
= 103

100
= 102

10
= 101

01
= 100 10

1
100

1
1000

1
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
^òR @MâMZò @ûKk^

E14. (a)    (b)    I (c) 0 e ù~ûMûZàûK @ùb\ K’Y?
E15. (i)   (ii)   I (iii)   e \gcòK _eò_âKûg ^òeì_Y Ke û
E16. (a)   (b)     I (c) 0 e MêY^ûZàK a òùfûcú K’Y?
E17. 0.51e _eòùcd eì_ ^ òeì_Y Ke û

5.4. MêY^údK Gaõ MêYòZK
_âûK éZòK iõLýû icìjùe @ûùc ù~ùZùaùk MêY^ Gaõ bûM i´§ùe @ûùfûP^û
Keò[ôùf, ùiùZùaùk @ûùc MêY^údK Gaõ MêYòZK i´§ùe c¤ K òQò @ûùfûP^û
Keò[ôùf û Gjò bMÜûõgùe @ûùccûù^ iû]ûeY MêY^údK I iû]ûeY MêYòZK ^ò‰ðd
Gaõ MeòÂ iû]ûeY MêY^údK (M.iû.Mê) I fNòÂ iû]ûeY MêYòZK (f.iû.Mê)
^ò‰ðdùe Gjûe C_ù~ûMòZû Z[û ù\÷^¦ò^ Rúa^ùe KòQò aûÉa iciýûe icû]û^
iµKðùe @ûùfûP^û Keòaû û
5.4.1 iû]ûeY MêY^údK Gaõ MeòÂ iû]ûeY MêY^údK:
@ûùc 12 I 18 \êAUò iõLýû ù^aû û
12 e MêY^úd cû^: 1, 2, 3, 4, 6 Gaõ 12... (a)

18 e MêY^úd cû^: 1, 2, 3, 6, 9 Gaõ 18... (b)

(a) I (b) eê _ûAaû
1, 2, 3 Gaõ 6 MêY^údK cû^ (1) I (2) ZûfòKûùe @Qò û
ùZYê 12 Gaõ 18ùe [ ôaû iû]ûeY MêY^údK 1, 2, 3, 6, iû]ûeY MêY^údKMêW òK
c¤ùe MeòÂ MêY^údK 6

   6 ùjCQò 12 I 18e MeòÂ iû]ûeY MêY^údK (M.iûMê)
MeòÂ iû]ûeY MêY^údK (M.iû.Mê) ^ò‰ðd:
_ âûYûkú:(i) _âùZýK iõLûe icÉ MêY^údK MêW òK ê ùMûUòùMûUò Ke ò ùfL ò
ùicû^ue M.iû.Mê ^ò‰ðd Keû~ûG û (C_e a‰ò ðZ ]ûeYûK ê ù\L)
_âYûkò - (ii) ùcøkòK C_ôû\KúKeY _âK âòdû:-

7
2

8
3


7
2

8
7

7
2

7
3

8
5





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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
12= 2x2x3 =2x3

18= 2x3x3 =21x32

Cbd iõLýûùe [ôaû iaêVûeê iû^ NûZ aògòÁ ùcøkòK GK iû]ûeY MêYû^údKe
MêY`kKê iõLýû\ßde M.iû.Mê K êjû~ûG û
12 I 18 e M.iûMê =2x3 =6

_âYûkú - (iii) Kâc- a òbûR^ _¡Zò:
ùiû_û^- 1 \�iõLýû c¤eê aWiõLýûKê iû^ iõLýûùe bûMKeò bûMùgh ^ ò‰ðd
Ke û

ùiû_û^-2.

_ìað bûMK âòdûe bûRKKê _ìað bûMK âòdûe bûMùgh \ßeû bûM Keû~ûC û
Cq _âK âòdûK ê bûMùgh ‘0’ còkòaû _~ðý≪ Pûfê eL û
ù~Cñ ùgh bûMKâòdûùe bûMùgh 0 ùjfû, ùijò bûMK âòdûe bûRK iõLýû\ßde ^ ò‰ðd
M.iû.Mê ùja û
M:iû:Mê:e _âùdûM (iûõLôýK ùcøkòK)
C\ûjeY: ùMûUòG ùgâYúùe 24 RY aûkK Gaõ 30 RY aûkòKû @Q≪ò û aûkK
I aûkòKûue \êAUò bò^Übò^Ü ]ûW ò KeûMfû, ù~Cñ[ ôùe icû^ iõLýK aò\ýû[ðú
ejòùf û iaðû]ôK aûkK  aû aûkòKû a òg òÁ ù~Cñ ]ûW ò KeûMfû, ùi[ôùe icÉ
aûkK Gaõ aûkòKû ejòaû _ûA ñ ilc ùjC[ ôùf û ]ûW òùe iaðû]ôK aûkK I
aûkòKûu iõLýû ùKùZ ùja?
_âùZýK ]ûW òùe aò\ýû[ðúcû^ue iaðû]ôK iõLýû ùjCQò
24 Gaõ 30 e M:iû:Mê:
ùZYê @ûcK ê 24 I 30 e M:iû:Mê: ^ ò‰ðd KeòaûK ê _W òa
GVûùe 24 I 30 e M:iû:Mê: 6



12 18 1

6 12 2
12
0
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

5.4.2  iû]ûeY MêYòZK Gaõ fNòÁ iû]ûeY MêYòZK

8 I 12 iõLýû\ßdK ê MâjY Keòaû û
8 e MêYòZK GKiõLýû ~ûjû 8 \ßûeû a òbûRý
8x1, 8x2, 8x3, 8x4.. _âbéZò 8 \ßûeû aòbûRý
GYê 8 e MêYòZK cû^: 8,16,24,32,40,48,56,64,72.....

(Gjû GK @icû¯ ZûfòKû)
ùijò_eò 12 e MêYòZK cû^: 12,24,36,48,60,72..

(Gjû c¤ GK @icû¯ ZûfòKû)
Cq ZûfòKû\ßdK ê flý Kùf,
8 I 12e iû]ûeY MêYòZK cû^: 24,48,72..

Gjò iû]ûeY MêYòZK cû^ @iúc û
8 I 12e fN òÂ iû]ûeY MêYòZK (K ò́ û f.iû.Mê) ùjCQò 24

f:iû:Mê: ^ò‰ðd
_ âYûkú- (i) _âùZýK iõLýûe MêYòZKMêW òKê ^ ò‰ðd Keòiûeòaû _ùe iû]ûeY

MêY òZK Gaõ f:iû:Mê: c¤ ^ò‰ðd Keû~ûA_ûeòa û
_âYûkú- (ii) ùcøkòK C_ôû\KúKeY _âKâòdû:
cù^Ke @ûcK ê 12 I 8e fiûMê ^ò‰ðd KeòaûK ê _W òa û
12 =2x2x3= 22x31

18 =2x3x3= 21x32

Cbd iõLýûe @≪bêðq ùcøkòK MêY^údKe CyZc NûZ aògòÁ iõLýûMêW òKe MêY`k
iõLýûe f:iû:Mê:
GYê f:iû:Mê: = 22 x 32 = 4 x 9=36

\êAUò iõLýûe f:iû:Mê: Gaõ M:iû:M:ê\ßd c¤ùe iõ_Kð


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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

^òcÜ C\ûjeYMêW òKê @^ê¤û^ Ke û

@ûùc @^ ê¤û^ Kùf ù~,
\êAUò ]^ûZàK iõLýûe MêY`k = iõLýû\ßde M:iû:Mê Gaõ f:iû:Mê \ßde
M êY`k

^òR @MâMZò @ûKk^
E.18  _eÆe ùcøkòK iõLýû\ßde M.iû.Mê ùKùZ?
E.19  \êAUò iõLýûe M.iû.Mê I f.iû.Mê ~[ûK âùc 8 Gaõ 96. ~\ò iõLýû\ßd
c¤eê ùMûUòG 24 jêG ùZùa @^ý iõLýûUò ùKùZ?

5.5 _ûUúMYòZ Gaõ _âùdûM

A)  HKòK ]ûeû/_¡Zò :

20 RY _òfûuê 5 Uò Mî_ aû bûMùe aòbq KeûMfû û a�ðcû^ bûM Keòaû û
_û�Uò iÚû^ ^òeì_òZ Keò _âùZýK iÚû^ùe RùY ùfLûG ñ _òfû Vò@û ùjùf û

iõLýû iõLýû\ßde MêY`k

 12 I 18

 16 I 28

 16 I 28

 216

448

875

M:iû:Mê

6

4

5

f:iû:Mê

 216

 448

 216

f:iû:Mê Gaõ M:iû:Mê \ßde
M êY`k
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
Mî_-A Mî_-B M î_-C Mî_-D Mî_-E
20 RYeê 5 RY Vò@ûùjûA iûeòaû _ùe (20-5) 15 RY _òfû akò_W òùf û
a�ðcû^ _âùZýK Mî_þùe @^ý RùY RùY Vò@ûùjùf

Mî_-A
_ìaðeê [ôaû _òfûiõLýûeê _êYò _û�Uò _òfû _âùZýK Mî_þùe RùY Keò Vò@ûùjùf û
a�ðcû^ 15-5=10 RY _òfû akò _Wòùf û _êYò RùY ùfLûGñ _âùZýK Mî_ùe
Vò@ûùjùf @[ðûZþ akKû _òfû iõLýû =10-5=5

_êYò @ûC RùY RùY _âùZýK Mî_ùe Vò@ûùjùf
a�ðcû^ 5-5=0 @[ðûZþ _âùZýK Mî_ùe PûeòRY Keò _òfû Vò@ûùjùf û
ùZYê @ûùc Kjòaû:
~\ò Mî_þùe 20 RY _òfû Vò@ûùjùa ùZùa _âùZýK Mî_ùe 20  5=4 RY _òfû
ejòùf û
(@agý _âùZýK Mî_þùe icû^ iõLýK _òfû ejòùf)
C\ûjeY:


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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
(i) ~\ò 5Uò _ûZâ (ic_eòcûY a òg òÁ) 20 fòUe lúe eùj, ùZùa _âùZýK _ûZâ
20 fòUe 5=4 fòUe lúe ejòa û
(ii) ~\ò 5còUe eòa^e \ûcþ 20.00 Uuû ùZùa 1 cò òUe eòa^e \ûcþ 20.00
5=4.00 a�ðcû^ @ûùc ùMûUòKe \ûcþ RûYòùf, @^ý ùKùZKe \ûcþ c¤
RûYò_ûe òaû û
cù^Ke ùMûUòG ù_^þe \ûc 8.00 Uuû ùZùa Zòù^ûUò ù_^þe \ûcþ ùKùZ?
G[ ôeê ÆÁ ù~, 3 Uò ù_^þe \ûcþ 8.00 + 8.00 + 8.00

Kò≪ê @ûùc RûYòùQ 8+8+8 = 8x3

ùZYê @ûùc Kjò_ûeòaû 3 Uò ù_^þe \ûcþ = 8.00x3

  @ûùc RûYòaûK ê _ûAùf
~\ò ùMûUòG ù_^þe \ûcþ 8.00 jêG, ùZùa 3 Uò ù_^þe \ûcþ = 8.00x3=24.00

ùijò_eò @^ýùKùZK C\ûjeY ^ ò@û~ûA_ûùe û
(ii) ~\ò ùMûUòG fêY _ýûùKUe IR^ 600 Mâûcþ ùZùa 4Uò fêY _ýûùKUe IR^
= 600 Mâûc x4=2400 Mâûc =2.400 ùKRò
(iv) ~\ò ùMûUòG ùZf Rûeùe 12 ùKRò ùZf ejòa ùZùa 5Uò ùZf Rûeùe
ùZf eja =12 ùKRò x 5=60 ùKRò
@ûce @ûùfûP òZ C\ûjeYMêW òKê @^ê¤û^ Keòaû û _âùZýK C\ûjeYùe \êAUò
ùfLûGñ Pkeûgò ejòQò û

_âùZýK C\ûjeYùe _â[c Pkeûg òeê ù~ùZMêY jêG ùiZòKò MêY \ßòZúd Pkeûgòe
jêG û
ù~_eò K ò
_ûZâ iõLýû 2 MêY: _ûZâe ]ûeY lcZûe 2 MêY







C\ûjeY

(i)

(ii)

(iii)
(iv)

_â[c Pkeûgò
_ûZâ iõLýû

ù\÷Nðý
_ýûùKUiõLýû

RûeþiõLýû

\ßòZúd Rkeûgò
]ûeYlcZû
\ûc/cìfý

IR^

]ûeYlcZû
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû

ù\÷Nðýe 3 MêY: \ûcþ aû cìfýe 3 MêY AZýû\ò û
ùZYê
i) ù~ùZùaùk @ûùc @ù^K i´§ùe RûYòaû, ùiùZùaùk @ûùc ùMûUòK ê c¤
jòiûa Keòaû, ùZùa @ûcK ê bûM KeòaûK ê _W òa û
ii) ù~ùZùaùk @ûùc ùMûUòKê RûYò òaû, ùiùZùaùk GKû]ôK/@ù^KKê c¤ jòiûa
Keò_ûeòaû;
ùZùa @ûcK ê MêY^ KeòaûK êa _W òa û
Gbkò Pkeûgò\ßd c¤ùe i´§Uò ùjfû ùMûUòKe ù~ùZMêY ù^aû, ùiZòKò MêY
@^ýUòe ù^aû û
Pkeûgò c¤ùe _âZòùfûcú Pk^:
@ûi KòQò ^ ìZ^ _eòiÚZò iµKðùe @ûùfûP^û Keòaû -:
Zò̂ òRY gâcòK ùMûUòG KûcK ê _û�\ò^ùe iûeò[û≪òû ùZùa ~\ò ùMûUòG gâcòKKûcUòK ê
ùgh Keòa, ùZùa gâcòKUòKê Kûc iûeòaûKê ùKùZ\ò^ fûMòa? @ûceê @b òmZûeê
RûYò_ûeòaû ù~, gâcòKUòKê 5+5+5=5x3 \ò^ fûMòa û
GYê GVûùe ù\LûMfû ù~,
~\ò Zò̂ òRY gâcòK ùMûUòG KûcK ê 5 \ò^ fûùM ùZùa RùY gâcòK ùijò KûcK ê
5x3=15 \ò^ùe iûeòa û
@^ý KòQò C\ûjeYK ê @^ê¤û^ Keòaû û
iii) 8 RY ùfûK \ò^Kê GK ^òŸò ðÁ _eòcûYe Lû\ý LûAùf- 5 \ò^ùe, RùY ùijò
_eòcûY Lû\ýKê 5x8=40 \ò^ùe LûAa û
iv) ~\ò RùY ùfûK ùMûUòG Kû~ðýKê 24 \ò^ùe iûùe, ùZùa 3 \ò^ùe ùfûKuê
ùijò Kû~ðýKê iûeòaû _ûA ñ 24  3 =8 \ò^ fûMòa û
iv) ~\ò RùY GK ^ òŸòðÁ _eòcûYe Lû\ýKê 30 \ò^ùe LûA[ûG, ùZùa 5 RY ùijò
_eòcûYe Lû\ýKê 30  5 =6 \ò^ùe LûAùa û





gâcòK iõLýû Kû~ðý Keòaû _ûA ñ @ûagýK icd
GK ^òŸððòÁ _eòcûY Lû\ý
GK ^òŸðòÁ _eòcûY aýqò

LûAùa

LûAa / iûeòaû _ûA ñ @ûagýK
icd û
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
@ûùc ~ûjû ù\L ôùf-
~\ò _â[c Pkeûg ò \êAMêY jêG, ùZùa \ßòZúd Pkeûgò @ù¡ðK jêG û
~\ò _â[c Pkeûgò GK PZê[ðûõg jêG, ùZùa \ßòZúd Pkeûgò 4 MêY ùja û
C_ùeûq @ûùfûP òZ Pkeûgò\ßd _âZòùfûcû^ ê_ûZòK Pk^e @≪bêðq û
Kû̃ðý I icd @û]ûeòZ _âùdûM
icû]û^e HKòK ]ûeûe _âùdûM

^òcÜ C\ûjeYK ê @^ê¤û^ Ke û
C\ûjeY: A ùMûUòG Kû~ðýKê 24 \ò^ùe Gaõ B ùijò Kû~ðýKê 18 \ò^ùe iûe≪ò û
A I B Cbd Kû~ðý @ûe¸ Kùf û 4 \ò^ _ùe ‘A’ Kû~ðý QûW ò PûfòMùf û
a�ðcû^ Kû~ðýUò ieòaû _ûA ñ @ûC ùKùZ\ò^ fûMòa û
A Kû~ðýUòKê Kùe 24 \ò^ùe
   1 \ò^ùe A Kû~ðýUòe @õg Keòa û
B Kû~ðýUòKê Kùe 18 \ò^ùe

 1 \ò^ùe B Kû~ðýUòe  @õg Keòa û
A I B GKZâ 1 \ò^ùe Keòùa Kû~ðýe              @õg

A I B GKZâ 4 \ò^ùe Keòùa Kû~ðýe @õg
aûK ò Kûciûeòaû _ûAñ @Qò             @õg
B Kû~ðýUòe   @õg 1 \ò^ùe Kùe û
B Kû~ðýUòe   @õg Keòa =                   \ò^ùe û
Kû~ðý icû¯ò _ûA ñ icê\ûd icd =(4+11)=15 \ò^ û
HKòK ]ûeûùe _âùdûMùe jòiûa Kû~ðý Keê[ ôfûùaùk @ûùc GK iû]ûeY iò¡û≪ùe
_j�òaû @ûagýK û

 24
1

18
1



72
7

72
43

18
1

24
1






18
74

72
7

x

8
11

18
718

18
71 




18
1

18
11 11

1
18

18
11

18
1

18
11

 x
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
i) GKK icdùe Kû~ðý icû¯ò

ii) icd @ûagýK =

B)  gZKWû jòiûa
‘gZKWû’e @[ð:
‘gZKWû’ Kjòùf 100eê ùKùZ Kò≪ê GjûK ê ùKùa aýajûe Keòaû?
^òcÜ _eòiÚòZòKê @^ ê¤û^ Keòaû:
A I B \êARY QûZâ û ‘A’, 80 _ì‰ðûu [ûA GK _eúlû ù\A[ôfû, ù~Cñ[ ôùe _âû¯ûu
64 [ôfû û ‘B’, 75 _ì‰ðûu [ûA GK _eúlû ù\A[ôfû ù~Cñ[ ôùe _âû¯ûu  63 [ ôfû û
ùKCñ _â\gð̂  Kû~ðýUò C} éÁ, 80 eê 64 aû 75 eê 63 [ôfû û ~\ò Cbd ùlZâùe
_ì‰ðûu icû^ ùjûA[û≪û ùZùa Zêk^û Keòaû ijR ùjûA[û≪û û
cù^Ke Cbd ùlZâùe _ì‰ðûu 100 û
‘A’ 80eê 64 ^´e _ûAQò
   ‘A’ 100eê _ûAa
a�ðcû^ ù\Lôùf, ‘A’ 100eê 80 ^´e _ûAaû @[ðûZþ ‘A’ _eúlûùe 80% eLôfû û
‘A’ @[ðûZþ A _eúlûùe 80% eLôfû û 100eê 80 ^´e _ûAa û
ùijò_eò ‘B’ 75eê 63 ^´e _ûAQò û

B 100eê _ûAa
a�ðcû^ @ûùc Kjò_ûeòaû B, _eúlûùe 84% _ûAfû û

 ‘B’e _â\gð^ Kû~ðý ‘A’ @ù_lû bf û
G[ ôeê @ûùc RûYòùf-

Kû~ðý icû¯ò _ûA ñ @ûagýK icd
iµû\òZ Kû~ðýe _eòcûY

Kû~ðý Keòaû _ûA ñ @Qò
GKK icû¯òùe Kû~ðý icû¯ò



80100
80
64

x



84100
75
63

x


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gZKWû ùjCQ ò ùMûUòG iõLýû ij @^ýUòe Zêk^û û Zêk^û icdùe \ßòZúd
iõLýûKê 100 ù^aû û
P ij q Kê Zêk^û ùaùk @ûùc _ûAaû

gZKWûe _âùdûM :

gZKWûe _âùdûM ùaùk ^ òcÜ _eòiÚZò ij @ûùc _eòPòZ ùjaû û
 ùKøYi ò aýaiûdùe fûb aû lZòK ê Kâdcìfý e gZKWû jòiûaùe _âKûg

Keû~ûG û
12% fûb Kjòùf Kâdcìfýe 12% ùaûfò aêS òaû û

 EY ùlZâùe _ûAaû iê]K ê cìk]^e gZKWû jòiûaùe _âKûg Keû~ûG û i ê]e
jûe 10% e @[ð, _ûAaû iê] cìk]^e 10%.

 aé¡ ò Gaõ jâûi (C_ôû\^), aé¡ ò Gaõ jâûi, cìke gZKWû jòiûaùe _âKûg
Keû~ûG û

a) fûb Gaõ lZò :

aýaiûdùe fûb = aòKâd cìfý - K âdcìfý (s.p-c.p)

lZò = Kââd cìfý- aòKâd cìfý (c.p - sp)

gZKWû fûb-Kâdcìfýe gZKWû jòiûaùe

UúKû: ~\ò ùMûUòG aÉê K òYòaû _ùe aÉêMêW òKe ieaeûj aû @^ýùKøYi ò Lyð
_ùW ùZùa ùcûU Kâdcìfý = Kâdcìfý + @^ýû^ý Lyð, fûb aû lZò, Kâdcìfý
_eòaù�ð ùcûU KâdcìfýKê MêeêZß \ò@û~ûG û
iêa ò]û _ûA ñ aòKâòcìfý Kò´û K âdcìfýe jòiûa _ûAñ ^òcÜ iìZâMêW òKe _âùdûM \eKûe û

 %100x
q
p

100

gZKWû lZò
= lZò Kâdcìfýe gZKWû jòiûaùe
= lZò

Kâdcìfý  100

= K âd cìfý - a òKâdcìfý
Kâdcìfý

 100

gZKWû fûb
= fûb K âdcìfýe
gZKWû jòiûaùe
= fûb
Kâdcìfý  100

= a òK âd cìfý - Kâdcìfý
Kâdcìfý


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b) iê] jòiûa :

aýûuùe @ûùc Uuû iõPdKeê Gaõ Uuû c¤ aýûueê EY Keê ù~ùZùaùk
@ûùc aýûuùe Uuû iõPd aû Rcû Keê, ùiùZùaùk @ûùc aýûueê iê]
_ûA[ûC û @ûùc ù~ùZùaùk aýûueê Uuû EY Keê ùiùZùaùk aýûuK ê iê]
ù\aûK ê _ùW û G i ê] K ò_eò jòiûa Keòaû?
aýûu ij Kûeaûe Keê[ ôaû ùaùk aýûu, Zû’ Ze`eê iê]jûe ùNûhYû Keò[ûG û
@ûùc ^ ò½òZ Keê-
i) ùKùZ _eòcûYe Uuû @ûùc EY Keòaû (aû iõPd)
ii) ùKùZ icd _ûA ñ @ûcK ê EY Keòaû _ûA ñ _W òa (aû iõPd)
cù^Ke aýûueê ‘P’ Uuû EY Keê, ‘t’ ahð _ûAñ aýûu Ze`eê iê]e jûe =r%
@ûcK ê EY _eòùgû] icd _ùe ùKùZ Uuû i ê] aûa\Kê ù\aû? @ûcKê (cìk
iê]) ùcûUùe ùKùZUuû aýûuKê ù\A EYcêq ùjaû?
jòiûa:
iê]ejûe r% @[ðûZþ 100 Uuû cìk]^, GK ahð _ûAñ iê]e _eòcûY r

1 Uuû cìk]^, 1 ahðùe iê]e _eòcûY =

P Uuû cìk]^, 1 ahðùe iê]e _eòcûY =

P Uuû cìk]^, ‘t’ ahðùe iê]e _eòcûY =

iê] = (I) =

EY @a]ò _ùe icê\ûd Uuû aýûuKê ù`eÉ \ò@û~ òa û
icìk iê]
                           ...........iìZâ - 2
iìZâ- 1e _âùdûM

Kâdcìfý

aòKâdcìfý
100 + gZKWû fûb

= Kâdcìfý
100

aòKâdcìfý =
100 + gZKWû fûb 100

100
r

100100
rppr



100100
ptrxtpr



100
prt







 

100
1

100
rtPAprtPA
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P, t. r \�[ ôùf I ^òeì_Y
P, r. I \�[ ôùf t ^òeì_Y
P, I. t \�[ ôùf r ^òeì_Y
I, t. r \�[ ôùf P ^òeì_Y

iìZâ- 2e _âùdûM
P, t. r \�[ôùf ‘A’ e jòiûa
P, r. A \�[ôùf ‘t’ e jòiûa
P, t. A \�[ôùf ‘r’ e jòiûa
A, t. r \�[ôùf P e jòiûa

^òR @MâMZò @ûKk^
E.20. ùMûUòG iûjòZý ajòe \ûcþVûeê MYòZ ajòe \ûcþ 2 Uuû @]ôK û ~\ò 5ùMûUò
iûjòZý ajòe \ûcþ 3ùMûUò MYòZ ajòe \ûcþVûeê 38 @]ôK ùjûA[ûG, ùZùa iûjòZý
ajòe \ûcþ ùKùZ?
E.21. ùMûUòG Kû~ðýe @]ûK ê Zò ò̂ òRY gâcòK 8 \ò^ùe ùgh Ke≪ò û ~\ò ùicû^u
c¤eê RùY Kû~ðýeê aûjûeò~ûA[ûG ùZùa aûK ò Kû~ðýe @ù¡ðKKê @^ýcûù^ ùKùZ
\ò^ùe ùgh Keò_ûeòùa ?
E.22. ùMû_ûk KòQò Uuû 12% iek iê]ùe EY Kfû û ~\ò ùi 5 ahðùe icê\ûd
1280 Uuû ù\A EYcêq ùjûA[ûG, ùZùa ùMû_ûk ùKùZ Uuû EY Keò[ôfû?
5.6. iûeûõg
_âû[còK Éee _ûVýKâcùe Pûeò_âKûee iõLýû _¡Zò @≪bêðq û
-_âûK éZòK iõLýû (N):1, 2, 3,4...

-iûcMâòK iõLýû (W):0,1,2,3...

-_ì‰ð iõLýû (Z):...-4 -3, -2,-1  0, 1, 2, 3, 4......

-_eòùcd iõLýû (Q)     eì_ùe _âKûgòZ iõLýû ù~ùZùaùk p, q ùjCQò _ì‰ðiõLýû
Gaõ    K ê _eòùcd iõLýû K êjû~ûG û

q
p

0q
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iõLýû Gaõ iõLýûùe iõKâòdû
aòbò^Ü iõLýû icìj/ùiUþùe ù̃ûM i´§úd aòbò^Ü ]cð:
i) N, W, Z Gaõ Q ùiUþùe ù~ûM iõa é�ò ^ òdc _ûk^ Kùe û
ii) N, W, Z Gaõ Q ùiUþùe ù~ûM Kâcaò^òcdú Gaõ ijù~ûMú ^ òdc _ûk^

Kùe û
iii) W, Z Gaõ Qþùe ù~ûMûcôK @ùb\e @ÉòZß @Qò Gaõ ù~ûMûZàK @ùb\
iv) Z Gaõ Qùe ù~ûMûcôK aòùfûcúe @ÉòZß @Qò û
aòbò^Ü iõLýû icìjùe MêY^ i´§úd ]cð:
i) N, W, Z Gaõ Qþùe MêY^ iõa é�ò ^ òdc _ûk^ Kùe û
ii) N, W, Z Gaõ Qþùe MêY^ Kâca ò̂ òcdú ^òdc _ûk^ Kùe û
iii) N, W, Z Gaõ Qùe MêY^ ijù~ûMú ^òdc _ûk^ Kùe û
iv) N, W, Z Gaõ Qùe MêY^ ijù~ûMú ^òdc _ûk^ Kùe û
v) Qùe MêY^ûZàK a òùfûcúe @ÉòZß @Qò û
vi) N, W, Z Gaõ Qùe ù~ûMC_ùe MêY^ ù~ûMC_ùe aû�ò ùjûA[ûG û
_eòùcd iõLûde \gcòK _eò_âKûg:
i) _eòùcd iõLýûe je ùe 2 Kò´û 5 MêY^údK aýZúZ @^ýùKøYi ò MêY^údK
^ [ ôùf _eòùcd iõLýûe \gcòK _eò_âKûg ùja ‘ie≪ò \gcòK iõLýû’ û
ii) _eòùcd iõLýûe je ùe 2 Kò´û 5 MêY^údK ^ [ûA @^ýùKøYi ò MêY^údK
[ôùf _eòùcd iõLýûe \gcòK _eò_âKûg ùja ‘@ie≪ò \gcòK iõLýû’ û
ùcøkòK iû]ûeY MêY^údK \êA K ò´û PZê[ð iõLýûe M:iû:Mê ^ò‰ðd _ûA ñ aýajéZ
jêG û ùijò_eò iû]ûeY ùcøkòK MêYòZK \êA K ò́ û PZê[ð iõLýûe f:iû:Mê ^ ò‰ðd
_ûAñ aýajéZ jêG û
5.7. ^òR @MâMZò @ûKk^ _ûAñ @û\gð C�e:
E.1. l ê\âZc MêY^ iõLýû ùjCQ ò 1

E.2. 0

E.3. (i) 0 (ii) 72 (iii) 792

E4. (a) iZý (b) cò[ýû (c) cò[ýû (d) cò[ýû (e) iZý
E5. 1, E6,0, E7, 2 Gaõ 13, E8, 2 E9.101, E10.0
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E11. -7, E12-1 Gaõ +1, E13o, E14 (a)     (b)   (c) 0

E15. i) 0.48 (ii) 0.875 (iii) 0.285714, R16 (a)    (b)

(c) @ÉòZß ^ûjó, E17     . E18 1, E19 32

E.20. 22 Uuû, E.21 12 \ò^, E.22 800 Uuû

5.8. @Zòeòq @¤d^ _ûAñ _êÉK iìPú

5.9. _ûVû« _âgÜûakú
1. -30 I +30 c¤ùe ùKùZiõLýK ‘3’e MêYòZK @Qò?
2. ^òcÜfòLôZ eûgòcûkûe ù~ûM`k iÚòeKe û
(i) 1-2+3-4+5-6+...+45

(II) 1+2-3+4+5-6+7+8-9+...-48

3. (i) 20 eê 69 _~ðý≪ iõLýûcû^uê ^òcÜ iûeYúùe \ò@û~ûAQò û iûeYúeê ù~øMòK
iõLýûMêW òK ê aû\þù\A ùcøkòK iõLýûKê PòjÜU Ke û
ii) ùKùZ iõLýK ~cR ùcøkòK ù~ûWû G[ ôc¤ùe @≪bêðq?

4. ‘A’ PûCk KòMâû _âZò 8 Uuû jòiûaùe 200 KòMâû PûCk KòYò ùi[ôc¤eê KòMâû _âZò
22 Uuû jòiûaùe 150 KòMâû PûCk aòKâò Kfû Gaõ @agòÁK ê K òMâû _âZò 19 Uuû
jòiûaùe aòKòfû û
‘B’ PûCk KòMâû _âZò 20 Uuû jòiûaùe 250 KòMâû PûCk KòYò ùiiaêK ê KòMâû _âZò
23 Uuû jòiûaùe aòKâò Kfû û KòG @]ôK fûbaû^ ùja?
5. ‘P’ aýûueê 80.000 Uuû aûhò ðK 8% iek iê]ùe EY Kfû û 3 ahð _ùe
ùi icê\ûd ùKùZ Uuû ù\A EYcêq ùja?

7
2

8
3

3
7

5
8

99
51


